Metpwol Xopot xou n Tonohoyia toug,  19/6/2026, A. Téhoc

Oépa 1. (2,5 pwov.)

Ocewpolue tov petexd YHeo (R, p) 6mou p eivar 1 cuviing uetpixh xou t0 cbvolo
E=10,3)U{5}U(8,9]. Na amovtoeTe GT0l TapoXdTey EQWTAUNTY UE TAAEY) UTLOAOY -
on.

o) No Bpeite tny xheto ) Miun, 10 €00 TERING, TO TOPdYWYO GUVOLO XL TO GUVOPO TOU
E.

B) Hotec eivan oL GUVEXTIXEC CUVIGTWOES TOL YETEOU YWeou (E, pg);

¥) Na Bpeite 6ho T utocUvoha Tou E mou elvon TouTtdypove avotxTtd xon XAELO TS UTo-
oUVOAU Tou B ¢ TPOg T GYETIXY| UETELXY.

Ocua 2. (3 pov.)

No e€etdoete av xodeytd and Tig mapoxdtw TeoTdoels etvar oAndnic 1 Geudrc, ue mAren
uUTIONOY MO (87})\. amoden oTny TEP(TTWoT Tou efvar aAnUhAC xon xATEAANAO avTima-
eddELY o 0TNY TEp(TTWOoN ToUL ebvan q)su&’]g).

(A) Av (X, p) elvon évag petpids ywpog xou x,y € X ue © # y 1d1e undpyouv dvo
avowtd utoctvora U,V tov X yexr €U,y €V xan UNV = ().

(B) Av (X, p) etvan évog petpds ydpoc xar A, B elvon 8uo un xevd ovoixtd utochvola
tou X pe AN B = () t6te undpyouy Buo xhetotd unocivora K, L tou X wote A C K,
BCLyu KNL=0.

(I') Av (X, p) ebvan évac ouunayhc petpde ywpeoe, (Y, d) eivor évag petpinde yweog
x f 1 X =Y elvou o ouveyfg ouvdptnor, tote Yo xdle ouunayéc utocivoro K
tou Y 10 fTH(K) elvon ouumayéc utocivolo tou X.

Oépa 3. (3 pov.)

‘Eotww (X, p) évac petpindc yopoc.

o) Av D eivan éva utooivoho tou X, va Bel€ete 6Tt 1o D elvon Tuxvd av xou Hovo o

Y x&e avorxtéd unocvvoro G tou X e G # 0 woyber D NG # .

B) Av n € N xou (G;)f-; elvon avoutd xon muxvé utoclvoha tou X va deifete 611 T0
n

obvoho [ G; givon Tuxvé utocivoro tou X.

=1
Y) Av o (X, p) ebvor mApne petpde ywpoc xar (Gy)nen Ebvon pia oxoloudior amd

VoIt xou Tuxvd vocUvola Tou X va dellete 6t To ohvolo (| Gy, ebvon Tuxvd u-

n=1
TooUvolo Tou X.

Oépa 4. (1,5 pov.)
‘Eoto (X, p) évoc uetpinde yweog xou A, B 8uo un xevd utocivoha tou X hote o A va
elvon ouunayéc, To B va eivor xhetot6 xou vartoylert ANB = (). Na deiete p(A, B) > 0.

Kahv Enituyia!



